| Placer des points sur un cercle, associer un nombre a ut| poi

Chap. Xl TRIGONOMETRIE Il Cosinus et sinus d’un nombre réel,
[l Cercle trigopnométrique.

En 3° vous avez introduit la trigonométrie dans des triangles rectangles. Cela vous a permis de calculer des angles
longueurs mais hélas, cela limiteaux anglesaigus (@ < 90°). De plus, lesanglesque vous avez manipulésjusqu'a
maintenant — appelés angles géométriques — ne sont pas orientés (n’ont pas de signe) ce qui pose un probleme pour
phénomenes de rotation : il est nécessaire d’'introduire un sens (donc un signe pour les angles) et de généraliser la nc
cosinus et de sinus.

| Placer des points sur un cercle!
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Aller sur :http://perso.orange.fr/itherese.eveillepuis Trucgpuis Pratiguguis_ angles en radians
Définition :  Le cercle trigonométrique est un cercleG de centre O et de Retenir: Pour O X<t
rayon 1 que I'on parcours dans le sens direct (giratoire). —
A chague nombre réel repéré sur la tangente graduée T, on AOM 180 o
associe, par enroulement, un pt M du cercle trigopnométrique tel —=
que x= AM.
Le sens de I'enroulement donne le signe du nombre. D _Txa tq = 180x X
On dit que M est le point image du nombre Onc X="1go €19 =

-

Exemples : 1°) Sur le cercle ci-dessus a droite, associer a chacun des points le nomboenges,
entre 0 et At, dont il est I'image :

@[3} 100.8(2) (5} () k()1 () el 22)
2°) Placer les points suivants (—PE) C(E), F(%n) G(?’Tn), J(%n), R(— g} S(— g) U(l) et V(%.

Faire n°5 et 6 p.138



Voir exos 2 et 3 p.135 Faire n° 7-8-9 p.138

Exemple :
, o ,2m 4 10w
Placons par exemple les points associés aux ré 3 et—3~.

On constate que ces trois réels sont associés au méme point du cer

trigonométrique..

2 amr . , 2w 107
On remarque que-73 + 2= 3 Mmais aussi que- 3" + 4= 3

et que donc I'écart entre ces 3 nombres est un multiple ge 2

Quand k/7IN, alors, kx 27rcorrespond toujours a un nombre entier

27T - N
de tours complets et les nombreg—i 2krrseront associés au méme

point

Remargue : A un nombre de la tangente graduée correspond un seul point du cerchadisgn un point du
cercle trigopnomeétriqués, est associé une infinité de points de la tangente gradeéeek points

sont distants, sur T, d’'un multiple de.2@ela revient, lors de I'enroulement, a placer M puis a faire
plusieurs tours entiers.

Bilan : e Six etx désignent des nombres réels tels gie- x = £ k x 2navec kL IN, alorsx etx’ viennen
s’appliquer sur un méme point du cercle trigpnométrique.
» Réciproguement, si M est le point du cercle trigonométrique image d’'un nognblas M es
aussi le point image des nomk: x +2n; x + 477 x— 27z x + 87; ...

Il Cosinus et sinus d’'un nombre réel.

a) | Définition : Soient I (0) et Jr(2). Le repére (OOI, OJ) est orthonormal. est un nombre réel quelconque
Le cosinus du nombrex, noté cos xest I'abscisse du point M(dans le repére (C%SI*, %)DJ).

Le sinus du nombrex, noté sirx, est 'ordonnée du point M dans le repére%&ﬁ;udj ).

b) Quelques propriétés

—1<cosx<1l et —Xksinx<l.

A ME
lcos  + 21) = cos k) et sink+ 21 = sin &) .|
(CosxX)? + (sin %2 = 1. !
c) Lien entre le cosinus d’un angle aigu (vu en 3°) et le cosinus d’un nombr a
—
On prend un angle & IOM aigu. 5 ; »

D’aprés la définition, les coordonnées de M soft= OH = cos x
et Y =HM =sinx

. e _adj _OH _

Par ailleurs, cosOM = cos a= hyp oM - OH
L _Oopp_HM _

et sinlOM =sina= hyp oM~ HM.

On a bien, lorsque est aigu, cos=cos o et sinx sin a

allez aussi sur : http://www.infx.info/quidnovi/spip.php?article876




lIl_A connaitre par ¥ Voirexos1et2 p.1s7

< o | T n n | m| 2n | 3w | 5nm m [ 5m | 4m [3n| 5w | 7w | im [,
6 4 3 2 3 4 6 n 6 4 3 2 3 4 6
3| A2 1 1| 2| B 3 | A2 | 1 L] a2 | LB
cos X 11 +3 2 2 | ° 2 | T2 | 72 -2 | 2 > |t |3 | 1!
: 1 \2 \3 3| 2 1 _1 \2 | _\3 3 | A2 | _1
sin X 0 > > + 1 +3 5 > 0 > - —5 -1| - 5 - > 0
correspond & |-, 30° 45° 60° | 90° | 120° 135° | 150° | 180° 210° | 225° | 240° |270°| 300° | 315° | 330° | 360f
I'angle a (en
'th {sinus en ordonnée)
N A l'aide d’'un compas, et sans quadrillage, placer avec précision su
‘\ cercle ci-dessous, les points associés aux 16 nombres indigt
K/z {sinus en ordonnée)

2

T.
%

sinus| positif

T
pour ¥ <x <X pour D<x< /3

cosx <0 cosx =0
sinx >0 sinx =0

{ coxinus en abscisse

cosinis négatif o cosinus positif
{cosinus en abscisse)

e . T .
pour — <X <— /4 pour = /’_), <x<0

corx < cosx >0

sinx <0 sinx <0

sinus

négatif






